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P2 

a) Pentru x, y M  se obține   x y x a y a a a     , deci x y M , x, y M   . 1p 

Verificarea asociativității şi comutativității operaţiei. 2p 

Se arată că 1e a   este element neutru; concluzia. 1p 

b) Dacă x, x' M , atunci    1x x' e x a x' a      1p 

x a  nu este inversabil. 1p 
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1

x' a M
x a

  


 şi x'  este inversul lui x ; grupul elementelor 

inversabile ale lui M  este  ( )a, , . 
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P3 

Dacă H K  sau K H , concluzia este evidentă. 1p 

Presupunem că H K şi K H ; atunci există x, y G , astfel încât x H \ K şi y K \ H . 1p 

Dacă xy z H  , atunci 1y x z H  , contradicţie; deci xy H  2p 

Dacă xy z K  , atunci 1y x z K  , contradicţie; deci xy K  2p 

Prin urmare xy G , dar xy H K  , deci G H K   1p 
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Din teorema cleştelui rezultă că 
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